L a deduccion

Hemos visto ya como se lleva a cabo la formalizacion de un lenguaje natural a un lenguaje
simbdlico y también los principales métodos que nos permiten decidir s una férmula es o
no valida. Nos queda por ver ahora como puede obtenerse una conclusion partiendo de un
conjunto de premisas dadas, y para e€llo necesitamos recurrir a otras técnicas o métodos. Es
decir, necesitamos saber cOmo se construyen pruebas formales o deducciones.

Los procedimientos o métodos de deduccion son de dos tipos: axiomaticos y naturales. Los
métodos axiomaticos presentan un razonamiento forma que guarda poco parecido con €
proceso del razonamiento ordinario y esencidmente consisten en, una vez dados los
simbolos primitivos y las reglas de formacion de formulas, tomar una serie de formulas
como leyes iniciaes del sistema, [lamadas axiomas, y obtener a partir de ellas, mediante las
reglas de transformacion, ulteriores leyes llamadas teoremas. En cambio, los métodos de
deduccion natural aproximan € razonamiento forma & razonamiento ordinario,
caracterizandose por prescindir de los axiomas y utilizar -sblo simbolos primitivos, reglas
de formacién de férmulas y reglas, de inferencia que se introducen siguiendo € uso
"natural” u ordinario de los conectores | 6gicos.

Aqui seguiremos e calculo de deduccion natural y lo consideraremos primero desde un.
criterio sintactico —el clculo de enunciados tipo-GENTZEN— y después desde un criterio
seméntico —tablas seméanticastipo SMULLYAN y JEFFREY .

CALCULO DE ENUNCIADOS

En e céculo 16gico, la derivacion forma se presenta como una sucesion de enunciados
donde cada uno de ellos es o bien una premisa o bien se deduce de las premisas por medio
de una regla de inferencia, de modo ta que e Udltimo enunciado es la conclusién. Tales
enunciados aparecen colocados en una secuencia de lineas finita y ordenada numéricamente
en orden creciente a partir de 1.

Segln esto, en la deduccién formal nos encontramos con |os elementos siguientes: premisas
0 supuestos que pueden ser de dos tipos, a saber, supuestos iniciales, que son enunciados
dados desde € principio de la derivacion, y supuestos subsidiarios, que son enunciados que
se introducen provisionamente en € desarrollo de una derivacion y que necesariamente
deben ser cancelados o descargados obteniendo e enunciado deseado antes de llegar a la
conclusion; lineas inferidas de otra o de otras anteriores mediante la aplicacién de reglas de
inferencia; reglas de inferencia, que son esquemas metalinguisticos que permiten obtener
un enunciado a partir de otro u otros previos; y conclusion.

Para construir una deduccion formal procederemos de la siguiente manera:

Escribiremos primero las premisas o supuestos iniciales, si 1os hay, designandolos, con una
linea horizontal a la izquierda del nimero correspondiente y teniendo en cuenta que su
orden de colocacion es indiferente. Y escribiremos también la concluson en la parte
derecha de la linea correspondiente al Ultimo supuesto inicia. Para designar la conclusion
utilizaremos e simbolo "", denominado deductor, y que se lee "por tanto", "se sigue de",
etc. Asi, S se nos pidiera que de las premisasp Ut b rUs, g b t, g Uw derivasemos la
conclusién p b s, entonces escribiriamos:

—1 pUtb rUs

—2qb t

—3 gUw Opb s

En segundo lugar, inferiremos, s es posible, nuevas lineas encaminadas a la obtencion de la
conclusion, aplicando las reglas de inferencia a las premisas iniciales. Para indicar las reglas
de inferencia aplicadas colocamos a la derecha de la linea pertinente la abreviatura de la
regla seguida del nimero o nimeros de la linea o lineas de derivacion precedentes en las
gue nos hayamos apoyado a aplicar laregla. Siguiendo con € emplo anterior, tendriamos:



—1pUtk rUs
—2qb t
—3qUw Opb s
4 q EC13
5 t EI24

En caso de que no se pudieran aplicar reglas de inferencia sobre las premisas iniciales o g,
como en € presente gemplo, una vez aplicadas no se hubiera obtenido la conclusion,
entonces, y con miras a ésta, se introducen los supuestos subsidiarios necesarios —que
deberdn ser cancelados— y se contintia aplicando las reglas de inferencia hasta obtener la
conclusion deseada:

—1pUtpk rUs

—2qb t

—3qUw Opb s
4 q EC13
51t El 2,4

5 p

7 p Ut IC5,6

Br Us El 1,7

O s EC28
10 pb s Il 6-9

Para designar los supuestos subsidiarios utilizaremos un corchete colocado a la parte
izquierda, que comienza en la linea donde se introduce € supuesto subsidiario y termina en
lalinea en que se cancela dicho supuesto.
Hay que tener en cuenta que cuando se introduzcan dos 0 mas supuestos subsidiarios, 1os
corchetes de cancelacion no deben interferirse.

Sl

En e gemplo anterior hemos construido una derivacion en la que se nos pedia obtener una
conclusién a partir de supuestos iniciales. Pero también puede darse € caso de que
tengamos que construir una derivacion en la que se nos pida obtener una conclusion sin que
para ello dispongamos de supuestos iniciales. En ese caso debemos comenzar por introducir
cuantos supuestos subsidiarios sean necesarios para obtener la conclusion, teniendo siempre
presente que deben ser cancelados correcta y previamente. Asi, S se nos pidiese construir
una deduccion formal de
OpP (aP pUQ
procederiamos de esta manera:

—1p

o

3pUg IC1.2

L 4qb pUq Il 2-3
5pb (qb pUq) Il 1-4




El calculo de deduccion natural tipo GENTZEN para la |6gica de enunciados congta de
dos clases dereglas de inferencia: bésicasy derivadas.

Reglas basicas

Las reglas bascas son de dos tipos. reglas de introduccion y reglas de eliminaciéon de
conectores. Como |os conectores fundamentales son cuatro (@,U, v,P )y hay dos reglas por
conector, una para introducirlo y otra para eliminarlo, entonces tendremos un total de ocho
reglas bésicas que son las siguientes:

Reglasbasicasdeimplicacién
a) 1.Eliminacion deimplicador (EI) o Modus Ponens (MP)
AP B

Esta regla permite eiminar € implicador, y nos dice que s en una linea de una
derivacion contamos con una implicacion, A P B, y en otra linea tenemos €
antecedente, A, de dicha implicacion, entonces podemos escribir en una nueva linea su
consecuente, B.

EJERCICIOS:

1)

—1pb q

—2qb r

—3p ar
4 q El 1,3
5 El 24

2)

—1pUqgb q

—2rb s

—3pUgq Os
4 r El 1,3
5 s El 24

3)

—1lpvgb r

—2rb sUt

—3pvqQ O sUt
4 r El 1,3
5 sUt El 2,4

4)
—1pbP q
—3qb r s
—4rpb s
59 El 1,2
6r El 3,5
7s El 4,6



5)

—1pb qUr

—2qUr b s

—3sb t Ot
5qUr El 1,4
6s El 2,5
7t El 3,6

6)

— 1@

—2(@pvaq) b (Orb Os)

—33pvdq 0ds
40r b s El 2,3
5@s El 4,1

7)

—1rvs

—2pb @qvr

—3(Pb Ggvr)b (rvsp tUDs) OtUds
4rvsb tU@s EI32
5tUds El 4,1

2.- Introduccion del implicador (11) o teorema de Deduccion

Abp B
Estaregla permite introducir €l implicador, y nos dice que s en unalinea de una derivacion
introducimos un supuesto, A, del que derivamos la conclusién B en otra linea, entonces
podemos escribir A ->¢ B en una nuevalinea.

EJERCICIOS:
8)
—1pbq
—2qb r
3p Opb r
[4 q El 1,3
Sr El 24

6 pb r 135



9)

—1lpbkP q
—2qgb rut
—3rUth s
—4sb t
Sp
6 q El 1,5
7ruUt El 2,6
8s El 3,7
9t El 4,8
10 pb t 159
10)
—1pb qUTr
—2qUr b svt
—3svtb (whr)
4p
5qUr El 1,4
6sv t El 25
7wbr El 3,6
8pb (wbr) Il 47
11)
—1pb qUTr
—2qUr b svt
—3svitb (WUm)
4p
5qUr El 1,4
6sv t El 25
7wUm El 3,6
8pb (wUm) Il 47
12)
—1pUqgbr
—2r b s Ut
—3sUtbhb w
4p Uq
5r El14
6sUt El 25
7w El 3,6
8pUgb w Il 47
13)
—1pb (P rvy
—2q
3 Dp
[4qb rvs El 1,3
5rvs El 4,2
L6 Jpb rvs I35

79gbP (Gpb rvs) 1126

Opb t

Opb (whr)

Opb (wUm)

OpUgb w

Oqb (Gpb rvy



14)
—1pb (@P (P 9)

—— 2Q Oqgb (rb (pbP 9)
3
4p
[5 gb (rb 9 El 14
6rb s El 52
7s El 6,3
— 8pb s 147
9rb (pbP 9 Il 3-8

10g b (rP (pb 9)I129

Reglas basicas de conjuncion:

1. ELIMINACION DEL CONJUNTOR (EI) o Simplificacion
(Smp)

Esta regla permite eliminar € conjuntor y nos dice que s en una linea de una derivacion
tenemos una conjuncion de dos enunciados, A U B, podemos escribir cualquiera de sus
miembros en una nueva linea.

EJERCICIOS:
15)
—1lpbq
—2qgb rUs
—3pUr
4 p EC13 s
5q El 1,4
6ruUs El 25
7s EC2 6
16)
—1p P q Ur
—2rpb sUt
4 q Ur El 1,3 Opbt
5r EC2 4
6 sUt El 25
7t EC2 6
8 pbt 37



—1p P q Ur
—2r b s Ut
—3pUs
4 p EC13 0t
5qUr El 1,4
6r EC25
7s Ut El2 6
8t EC27
18)
—1pUgPk (pb rUs)
—2t U (pUq)
3pUq EC2 2
4 pb rUs El 1,3 Os
5p EC1 3
6r Us El 4, 5
7s EC2 6
19)
—12@pU(23q b tUDs)
—20@@pb (22q UDDr)
32Dp EC1 1
4 @2q UDDr El 2,3 O0@s
5@@qb tU@s EC2 1
6 @9q EC1 4
7 tUds El5, 6
8 @s EC2 7

INTRODUCCION DEL CONJUNTOR (I.C.)

Esta regla permite introducir € conjuntor, y nos dice que s en una linea de una derivacion
tenemos un enunciado A, y en otra linea tenemos un enunciado B, entonces podemos
escribir su conjuncion A U B, en una nuevalinea.

EJERCICIOS

20)
—1pb qUr
—2qUr b svit
—3svt b w

5qUr

6 svt

7w

8 p Uw

Ell 4
El 2,5
El 3,6
IC 4, 7

O pUw



21)

—1pb qUr
—3pb sUt
4qUr Ell 2
5sUt El3 2 0 qUs
6 q EC1 4
7s EC1 5
8 qUs IC 6,7
22)
—1pUqgb r
—4q b s
5pUq IC2, 3
6r Ell 5 O rUs
7s El 4,3
8 rUs IC 6,7
23)

—1pbkP (qb 1) U (rb @s)
—2@rvs)U(pU(@gPb 1)

3pU@qb t) EC2 2
4p EC1 3
5@bPrU(b @) El14 O@qb t)U (rb @s)
6 Dgb t EC23
7rbp s EC2 5
8 (@gb YU (rb @) IC 6,7
24)
—1(pb @q) P (Bsb t)
—20rb Op
—3(rb @) U P Do)
4 pb @q EC2 3
5 @sb t El 1,4
6 (@sb t) U (Brb Jp) IC52 0 (@sb t) U (@rb @p)
INTRODUCCION DEL DISYUNTOR (1.D.)
ID1 ID2
A B

Esta regla permite introducir € disyuntor, y nos dice que s en una linea de una derivacion
tenemos un enunciado, A, entonces podemos escribir en una nueva linea dicho enunciado
unido mediante e disyuntor a otro enunciado cualquiera, asi A V B.



EJERCICIOS

25)
—1rUt b @q
—2r Ut O @qv(Drb t)
3 9dq EC2 3
4 @qv (Drb t) ID13
26)
—1r b s
—2pUr O (qUp)vs
3r EC2 2
4 s El 1,3
5(q Up)vs ID2 4
27)
—1pUqgbk rUs
—2q 0 pb svt
3p
4pUq IC 2,3
5rUs El 1,4
6 s EC2 5
7svt ID1 6
8pb svt I 3-7
28)
—lpvgbr
—2p Us O rvt
3p EC1 2
4pvq ID1 3
5r El 1,4
6rvt ID1 5
29)
—1rb pUgq
—2pUmb s 0 svn
—3qP m
—4r Ut
5r EC1 4
6pUQq El 1,5
7q EC2 6
8m El3 7
9p EC1 6
10 pUm IC 8,9
11 s El 2,10

12 svn ID1 11



10

ELIMINACION DEL DISYUNTOR (E.D.)

Av B
— A

— C
[ B

C

C

Esta regla permite diminar € disyuntor, y nos dice que s en una linea de una derivacion
tenemos una disyuncién, A v B, y en otra linea introducimos € supuesto A, primer
miembro de la disyuncién, del que se sigue la conclusion C, y en otra linea introducimos €
supuesto B, segundo miembro de la disyuncién, del que se sigue la misma conclusién C,
entonces podemos escribir C en una nueva linea.

EJERCICIOS
30)
—1pv@gb (qvr) U (Tsv @)
—2qb s U pb s
—3rb s
—4p
5pv 3dq ID14
6(qvr) U (@sv @) El15
7qvr EC1 6
8¢
9s El 2,8
10 r
[11 ) El 3,10
L 12 s ED 7, 8-9, 10-11
13 pb s I3-12
31
—1pUgb rvs
—2pU@r b 1 Ot
—3qU(skh 1
4 p EC1 2
5q EC1 3
6pUQ IC 45
7rvs El 16
8rb EC2 2
9sb t EC2 3
12 r
13 t El 8,12
14 s
15 t El 9, 13

16 t ED 7, 12-13, 14-15



32)

—1rP pvq
—2pb s [0 svm
—3qP m
—4r Ut
5r EC1 4
6pvag El 15
- 70
8s El 2,7
9svm ID1 8
— 10q
11m El 3,10
L 12svm ID2 11
13 svm ED 6, 7-9 10-12
33)
—1pvq
—2pb r J svm
—3rb s
—4qgb t
—5thb s
— 6 p
7r El 2,6
| 8s El 3,7
— 940
10 t El 4,9
11 s El 5,10
—12 s ED 1, 6-8, 9-12
13 svm ID112
34)
—1lpvghb r
—2rvtb sUm 0 pbp svm
—3p
4 pvq ID13
5r El 1,3
6rvt ID15
7 sUm El 2,7
8s EC17
— 9 svn ID18

10 pp svn 139



35)

—1pUgPb rvs
—2pb g 0 tvn
—3 pU(rp tUm)
—4sb nUo
5p EC13
6 q El 25
7 pUgq IC5,6
8rvs Ell7
9rb tUm  EC23
—10 r
11 tUm El 9,10
12 t EC111
| 13 tvn ID1 12
—14 s
15 nUo El 4,14
16 n EC1 15
| 17 tvn ID2 16
18tvn ED 8, 10-13, 14-17
36)
—1pU(vr
—2qgUpb s 0 svt
—3pvrpbt
4 p EC13
S5pvr ID14
6t El 3,5
7svt ID2 6
37)
—1pvgPbP rvs
—2rpbt U pb tvm
—3sbP mUn
4p
5pvq ID15
6rvs El15
— 7r
8t El 2,7
— 9 tvm ID1 8
10 s
11 mUn El 3,10
12 m EC111
13 tvm ID2 12
14 tvm ED 6, 7-9, 10-13

1I5Sp P tvm I14-14



38)
—1pb s
—2qbt
—3sUtb r
_4p

5s

6 ¢

7t

8sUt

9r
L—10q b r

11 pb (P 1)

39)
—1lqvr
—2qb pUs
—3r P muUt
— g

5 pUs

6 s
— 7 mvs
[ 8

9 mUt
L 10 m

11 mvs

12 mvs

ELIMINACION DEL NEGADOR (E.N.)

O pbk (ab

El 1,4

El 2,6
IC 5,7
El 3,8
I16-9
I14-10

0 mvs

El 2,4
EC25
ID2 6

El 3,8
EC1 9
ID110
ED 1, 4-7, 8-10

Esta regla permite eiminar €l negador, y nos dice que s en una linea de una derivacion
tenemos un enunciado con doble negacion, @@A, entonces podemos escribir en una nueva

DDA

A

linea e mismo enunciado afirmado, A.

40)

—1 p Uoaq
200q EC21
3q EN 2

41)

— 1 @os Uggt
200s EC11
3s EN 2
400t EC21
5t EN 4
6 s Ut IC35

O sUt



42)

— 1pvagb @or
— 2022q U 23s O rvt
3 22q EC12
4 q EN 3
5pvg ID2 4
6 oor El 1,5
7r EN 6
8rvt ID17
43)
— 1 20(pbP @2q)
—2p 0 (pUg) v s
3pb @2q EN1
4 o El 2,3
5 q EN 4
6 pUgq IC25
7 (pUgvs ID16
44)
— 1lpb g
—2qvrb @a(rUs) O rUs
— 3 pUs
4 p EC1 3
5 q El 1,4
6 qVr ID1 5
7 22 (r Uy El 2,6
8 rUs EN 7
45)
—1lpbP (@b 1)
— 2pb @3q O pUtb r
3 pUt
4 p EC1 3
5 2gq El 2 4
6 q EN 5
7qb r El 1,4
— 8 r El 6,7
9pUth r Il 3-8

INTRODUCCION DEL NEGADOR (I.N.)
— A

| BU®OB

A
Esta regla permite introducir e negador, y nos dice que s en una linea de una derivacion
introducimos un supuesto, A, y a patir de é obtenemos como conclusién una



contradiccion, B U @ B, en otra linea, entonces podemos escribir la negacion de dicho
supuesto, @A, en unanuevalinea.

46)
—1p P @q
4 p
5 @q Ell 4
6 r El 2,5
7 rUer IC 3,6
8 ap IN 4-7
47)
—1p b @@QUn O qUr b @p
— 2 qUr
3 p
[:4 @ (q Ur) El 13
5 (qUr) Ug@Ur) IC 24
L 6 @p IN 3-5
7qUr b @p El 2-6
48)
— 1 pvsb @@Ur) O et
— 2t bwvm
—3wb p
— 4 mb s
— 5g@Unb at
— 6t
7 wvm Ell 4
— 8 w
9 p El 3,8
L 10 pv s ID19
11 m
12 s El 4,11
| 13 pv s ID2 12
14 pv s ED 7,810, 11-13
15 @(@qUr) El 1,14
16 ot El 5,15
L 17 t Ugt IC 6,16
18 @t Il 6-17
49)
—1pUgb rUs O @rUs b @@pUq)
— 2 @@rUs)
3 pUq
{_4rUs El 13
| 5 (rUs) Ug(rUs) IC 2,4
6 g(pUQq) IN 3-5

72rUs) b @pEUQg Il 26



50)
—1pUqgb or O rb @p
—2qUt
[ 3
4 p
5 q EC1 2
6 pUq IC 4,5
7 or El 16
— 8 rU or IC 3,7
9 op IN 4-8
10 rb @p 39
51)
—1pbaqUr O pb s
—2rbq
— 3p
4 @s
5 @q Ur El 1,3
6r EC2 5
7q El 2,6
8 aq EC15
9 q U @aq IC 7,8
10 @3s IN 4-9
— 11 s EN 10
12 pb s I 3-11

Estrategias de deduccion mediante Reglas Basicas.

La deduccion forma o derivacion, a diferencia de los procedimientos de decision

explicados en € capitulo anterior, no es un procedimiento mecanico y, por tanto, solo pueden
darse indicaciones 0 consgjos acerca de la megjor manera de proceder para llevar a cabo una
deduccién. He aqui, pues, algunas estrategias que pueden servir de ayuda al lector en la tarea de
laderivacion.
Estrategia 1% Principio de economia. Un argumento puede ser resuelto mediante diferentes
formas de derivacion y, aunque todas €ellas se consideren correctas, debe escogerse siempre
aquella que emplee e menor nimero de pasos, porgue la economia es una virtud légica. Asi, €
egjemplo 52 aparece resuelto de tres formas distintas, pero se considera mejor la primera porque
consta de menos pasos.

52)
Primeraforma
—1pU@P (pb 9 O pb s

—2pb qUr
3 p EC1 1
4 gb (pb 9 EC2 1
5 qUr El 23
6 g EC15
7 pb s El 4,6



Segunda forma
—1pU@P (pb 9 O pb s

—2pb qUr
— 3
4 qb (pb 9 EC2 1
5 qUr El 23
6 q EC15
7 pb s El 4,6
— 8 s El 3,7
9 pbs El 46
Terceraforma
— 1pU@P (pb 9 O pb s
—2pb qUr
3 B(p b 9
4 p EC1 1
5 gb (pP 9 EC2 1
6 qUT El 24
79 EC16
8 pb s El 57
— 9 (pP UG b 9 IC 38
10 @D(p P ) IN 3-9
11 pb s EN 10
Estrategia 2

Aplicacién de las reglas que no introducen. supuestos subsidiarios, salvo en la eliminacion
del disyuntor. Al enfrentarnos con un argumento lo primero que debemos hacer es prestar
atencion ala conclusién y a las premisas iniciaes e intentar obtener la conclusion mediante
la aplicacion directa de reglas sin introducir supuestos subsidiarios, excepto en € caso de
gue en las premisas 0 en alguna linea de la derivacion aparezca una disyuncion y requiera
aplicar laeliminacion del disyuntor.

Obsérvese a este respecto que en & gemplo 53 no se recurre a ninglin supuesto subsidiario
y en € gemplo 54 se recurre a la eliminacion del disyuntor, porgue en la linea 8 aparece la
disyuncion, s v t, que nos permite aplicar dicha regla con vistas a la obtencion de la
conclusion.

53)

—1pb g 0 m

— 2qvr b s

— 3sb (th m)

— 4pU 2@t
S5 p EC1 4
6 q El 1,5
7 qvr ID16
8 s El 2,7
9 th m El 38
10 @Dt EC24
11 t EN 10

12 m El 9,11



54)
— 1pb (gb rU(svt) O mvh
— 2pU(sh m)
— 3qU(th hUn)
4 p EC1 2
5 qbrU(vt) El 1,4
6 g EC23
7 rU(svt) El 5,6
8 svit EC27
9 sb m EC22
10 t P hUn EC23
— 11 s
12 m El 9,11
— 13 mvh D112
14t
15 hUn El 10,14
16 h EC115
|17 mvh D2 16
18 mvh ED 8, 11-13, 14-17
Estrategia 3:

Aplicacion del Teorema de Deduccion. S en la conclusion interviene € implicador como
conector principal, entonces quiza o més conveniente sea aplicar la regla de Introduccion
del implicador 0 método de prueba condicional, que consiste en introducir como supuesto
subsidiario en una linea de la derivacion e antecedente de la implicacion de la conclusion y
cancelarlo en una nueva linea cuando se obtenga e consecuente de dicha implicacion,
escribiendo en lalinea siguiente la conclusion deseada. Asi, en @ g emplo 55 tenemos que:

— En lalinea 4 se introduce como supuesto subsidiario € antecedente, p, de laimplicacion
delaconclusion,

— En lalinea 11 se obtiene q Ur, que es e consecuente de dicha implicacion y, por tanto,
se cancelaen estalinea e supuesto subsidiario introducido en lalinea 4.

— En la linea 12, que es la inmediatamente siguiente a la cancelacion del supuesto

subsidiario, se escribe la conclusion deseada, en estecasop b qUr

55)

—1pUqg b rUs O pb qUr

— 2sb qUt

—3sUt

— 4 p
5 s EC13
6 g Ut El 2,5
7 q EC16
8 pUq IC 4,7
9 rUs El 1,8
10 r EC19

| 11 qUr IC 7,10

12 p b qUr Il 4-11



En & gemplo 56 tenemos que:

— En la linea 3 se introduce como supuesto subsidiario p, que es € antecedente de la
implicacion dominante de la conclusion.

— En lalinea 4 se introduce también como supuesto subsidiario q v r, que es € antecedente
de la segunda implicacion de la conclusion, y a ser una disyuncion nos da la base adecuada
para aplicar la Introduccion del disyuntor.

— Enlalinea 10 se obtiene s, que es & consecuente de la segunda implicacion y, por tanto,
se cancelaen estalinea @ supuesto subsidiario introducido en lalinea 4.

— Enlalinea 11 se obtieneqv r P s, que es & consecuente de la implicacion dominante
y, por €llo, se cancela en estalinea el supuesto subsidiario introducido en lalinea 3.

— Enlalinea 12 se escribe la conclusion deseada.

56)
— 1g b s O p P (qvrb s)
— 2rb sUt
— 4 qvr
C¢e
6 s El 1,5
T7r
[ 8 sUt El 2,7
9 s EC18
10 s ED 4, 5-6, 7-9
| 11 qvrb s Il 4-10
12 p b (Qvrb 9 1 3-11

Estrategia4 °: Aplicacion de la Introduccion del negador.

Cuando nos encontremos con argumentos que no podamos resolver utilizando las estra-

tegias 2 ®y 3 % entonces se debe recurrir a la regla de Reduccién al Absurdo. O

introduccién del negador, que consiste en introducir la negacion de la conclusion o de lo

gue se quiera probar como supuesto subsidiario en una linea de la derivacion y a

partir del mismo deducir una contradiccion en otra linea en la que precisamente se

cancela dicho supuesto, pasando en la linea siguiente a negar €l supuesto del que se

partié y que dio6 origen ala contradiccion. Asi, en el g emplo 57tenemos que:

- En la linea 3 se introduce como supuesto subsidiario @p, que es la negacién de la
conclusion.

- En lalinea 7 se obtiene una contradiccion, q U@, y, por tanto, se cancela en esta linea
el supuesto subsidiario introducido enlalinea 3.

- Enlalinea 8 escribimos @dp, que es la negacion del supuesto subsidiario del que se partio
y quedio origen ala contradiccion.

57)
— 19p P ¢ O p
— 2@p b @gUs
39
4 q El 1,3
5 @q Us El 2,3
6 Oq EC15
— 7 qU@aq IC 4,6
8 @ap IN 3-7

9 p ENS






